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INTUITTIONIST ISCHE WISKUNDE

1. In de intuitionistische wiskunde beschouwen wij wiskundige
systemen, die wij in onze geest opbouwen., De vraag, of zulk een
gysteem ock onafhankelijk van die opbouw bestaat, mag geen rol
spelen in de bewijzen, "

Wij beginnen met het stellen van een eenheid en een daarvam
onderscheiden nenheid; de herhaling van dit proces leVert de rij
der natuur111de getallen.

2. "Hen getal met de eigenschap E bestaat" betekent° "Wij kun-
nen een getal met de eigenschap E construeren", "Een getal met

de eigerschay I testaazt niet (kan niet bestaan)" betekent: ek
de onderstelling, dat een getal met de eigenschap E gevonden

zou zijn, kuannen wij een contradictie afleiden". Er 1s geen Te--
den om aan te nemen, dat altijd een van die twee uitspraken juist
is. Zelfs als de tweede onjuist is, mag men niet beweren, da% de
eerste juist is.

3., De rekenkunde der gehele en meetbare getallen geeft geen
moeilijkheden. De definitie van het begrip "reBel getal" moet

een kleine wijziging ondergaan. Men kan ze bijv. als volgt geveri,
Onder een A -~interval verstaan wij een interval (a/2%+1, a+2/2k*“:
a en k geheel Een redel getal is een onbepaald voort te zetten
rij van N ~intervallen, wasrvan elk binnen het voorgaande ligt.
Twee reble getallen zijn gelijk G‘=ﬁ§ als binnen ieder interval
van o een interval van ﬁSllgt- zij zijn van elkaar verwijderd.
(ocf#ﬁﬁ, als ecn interval van ™ en een van Q{bulten elkaar llggcaf

Stelling 1. Twee reBle getallen, die nlet van elkaer vnrw1.~i :
derd kunnen zijn, zijn gelijk. ‘ : :

Stelllng 2. Ultcxffﬂﬁvolgt dat voor ieder reBel getal }’o,‘,~J
‘ 0(4%2y, 6F /5 Y - i

De deling kan alleen gedeflnleerd worden voor het geval, fa
de deler van nul verwijderd -is. Overlgens gelden de gewone rega’
voor de hoofdhewerk:.ngen. Als &0 en /3%0, dan is Otfs#: 0. Nns
 als a%i 0, dan mag men niet zeggen, dat of DL -0, of fl 0.



. -2-
4,. In de driehocken ABC en DEF zij a=1-p, b=1, o=t+p, d=1-q,
e=1, £=1+q, Hier is p de limiet van de getallenrij (pn), waaxr-
in Py = o™ wanneer onder de eerste n decimalen van T geen drie
opcenvolgende zevens voorkomen, maar Py = 2"k, als dit wel het
geval is, en k het rangnummer van de laatste 7 uit het eerste
drietal voorstelt. g is evenzo gedefinieerd, met dit verschil,
dat in het laatste geval, als bovendien k oneven is, qn‘= o~k
gesteld wordt., a+e = d+f, ac = df, dus hock B = hoek Dj ook is
b = d, masr mon mag niet beweren, dat A ABC §;¢ADEF; wel, det
het onmogelijk is, dat zij niet congruent zijn.
5, Dec asrichtingen van de kegelsnede ax2 + 2bxy + cy2 = 1
worden bepeald uit tg 2= —22-. Dit gast, als b o ot a i},
maar niet in het volgende voorbeeld: x“+ ¥~ + (px + ry)© =1,
waarin p dezelfde betekenis heeft als onder 4, en r analoog ge—
definieerd wordt met 8 in plaats van 7.
6. n lineaire vcrgelijkingcn met n onbekenden kunnen met de
regel van Cremer opgclost worden, als hun determinant d:%EO. Deze
oplossing (X4 = 8iy4v.v0eu0y X, = by ) is de enige in verscherpte.
zin: Ggldt voor ninstens een index k, dat bk;ﬁ:ak, dan is wvoor
Xy = Pysrenecny z, = bn minstens een linkerlid van hot correspon.
derende rechterlid verwijderd, '
7. Deling door een veelterm is alleen uitvoerbaar, als de be-
gincoefficient van 0 verwijderd is.De bepaling van de G,G.D.
door deling is dus in het algemeen niet uitvoerbaar,. V :
8. Een reeks met positieve termen, waarvan de deelsommen be-
perkt zijn, behoeft niet te convergeren, zelfs niet als men de
convergentie als volgt negatief definieert: Er bestaat cen gotul
s, zodat het voor ieder positief getal € onmogelijk is, dat er '
geen n bestaat, zodat |s - Sm)( $ voor m>» n.
9., Sommige theorieén, zoals die der oneindige recksen, vallen
uiteen in een positieve en een negatieve theorie; meestal is de
positieve de belangrijkste. Bij andere theorieen, bijv. die
over de ontbinding in factoren ven veeltermen over een wille-
keurig lichaam, bestaat alleen de negatieve vorm. Er zijn ook
delen der wiskunde, die van intuitionistisch standpunt uit ge-
heel opnieuw opgebouwd moeten worden, zoals de theorie der ver—

zamelingen;




