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§ 2. Laten xﬂ,x“}f;x'j’ z1jn gedefinicerd analoog aan X,X7,X7 in §1,
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en zij &€ het Cartesiaansc product
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Ulteraard zoudcn we cok producten kunncn beschouwen, waarvan som-
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mige factoren Xj‘ sommige Xj zign. Z1iJ de matrix

positief definiet met c, =1 (i=1,...,n) => c,. <1 (i£j=1,...,n),
en zi}j !C) zijn determinant, dan is
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Hierbij zijn ¥ en vy n %1 matrices (kolom-vectoren). Juist als in
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¢ 1, kan hier @ vervangen worden door 2" of 27 of ¢én van de boven
aangedulde mengvormen. Hier wordt ultslultend %27 beschouwd.
Nu is, om een voorbeeld te noemen
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Hierbij is © =}}uﬁn J= N

een kolom-vector en in de exponent van
het rechterlid hebben we gemakshalve geen poging gedaan om expli-
ciet aan te geven dat w, €n “ﬁ door vy, en yj vervangen moeten wor-

den. Blijkbaar is
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§ 3. Het rechterlid van (2c¢) staat in nauw verband met de inhoud
S(r) van het gebied
N 2
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k=1...n ; .
l cen kolom-vector en B een n=n matrix van

Hicr is 3 = {zkl |
rang n, die voldoet aan BB'=C. Het teken » in (3a) betekent, dat
alle componenten van B}v onderworpen zijn aan de voorwaarde dat

ze positief zijn., Het door (3a) gedefinicerde gebied is voor n=2
een cirkelsector, voor n=>3 cen boldrichoek. Gelijlt bekend, is
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é . Om de inhoud van cirkelscetor of boldrichock of hun meer-

dimensionale generalisatics te berekenen, moet dus het llnkerlid
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van (2c¢) herleid worden. Dit gebeurt met behulp van
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Op de ecerste term kan nu (2a) worden tocgepast, op de twecede echter
(1¢) (wegens de verdwijning van een van het product X%, alhangende

factor). Hiermee wordt (4b) gelijk aan
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Blijkens het slot van lengte van een cirkelboog gelijk
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aan 2w % dit resultaat, dus

arc sin ¢_ . + % , gelijk behoort,

§ 5. Voor meer dimensies treedt cen belangrijke vercenvoudiging op

voor matrices C met de eigenschap

c.. = 0als |[i-3| » 1, (5a)

2gn. Jacopi matrices, De methode van § I} 1leadt er namelijk toe, dat
Cij in c"ﬁ'xcjx voor bepaalde 1 en J door O .ordt vervangen, waarna
2a) of (2b) wordt toegepast. Deze formules gelden echter slechts
als © positief definiet is. Nu geldt voor een willekcurige positief
definiete matrix niet, dat zij na vervanging van cij door @ nog po-
sitiefl definiet is, maar wel voor een Jacobi matrix., Daar voor elke
twee willekeurige positiel definiete matrices Cq en C2 geldt, dat
th+(1—t)cp ook positief definiet is, zijn Jacobli matrices positiefl
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definiet in het gehele (012,0 - gebied, waarover'bij

137+ %0 qn)
de methode van §4 geintegrecerd moet worden, De oplossing van het

probleem komt dan neer op de triviale gelijkheid (5b):
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dan 1is bij = aij + 1 en
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§6 De methode van & I paat door als de vector 0O in
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nict de nulvector is. Voor n=2 komt er het langs minder doorzichtige

weg door Owen (1956) verkregen resultaat
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waar 1in ¢ ¢, door faﬂ vervangen gedacht moet worden.,
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§ 7. Formule (Gb) is zeer geschikt voor numerieke berekening, die
echter met een voor de meeste statistische doeleinden bevredigende
nauwkeurigheid op eenvoudiger wijze kan geschieden dan door Owen
gedaan 1is. Hiervan zal een voorbeecld worden gecgeven,

Ook zal een voorbeeld worden gegeven van een zeer snelle berekening
van de inhoud van een 4-dimensionaal bolsimplex.
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Voor niet-Jacobl matrices kan men de in §*5 beschreven moeili jk-

heden het best oplossen door te schrijven

Py
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Dit komt neer op integratie langs een 1lijn L in de
(cqg,cq3§...,cn_ﬂn)-rulmte in de trant van Plackett (1954), maar
ultgevoerd aan de Fourler-getransformeerde en daarom directer.
Bovendien worden de formules aesthetischer omdat de 1lijn L in de
oorsprong van de Cij(i < j)-ruimte begint.
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