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Haod «hBupare en W,.Perenans.

Pit rapport is ontstsen wit de beweriking ven een op het
Hathesatisch Cenbrum cnbvengen brief.

In navolging wven de in deme brief Ingevoerde motalle
stellen wi) (n,p) = 2 m%-. godat {n,p) de wm mm
von een sijde of disgousal, &l naar gelang p = 1 of
P ® 2,.0es[§n], ven G regelmatige n-hosk beschreven in een
eirikel met strasi 1.

(nea=p) = (m,p)
(m,n0p) o (myp-n) = ~{n,p)
(en,kp) =  (n,p).

WiJ gman nw wil ven Jde vergelljiing

TR

7r3. & * f”-i)
met wortels ‘: ‘3 = Oy 'QOM“1) We bopoericen

Ve ... )
memgmmm:’ut ﬂl’%-'-ﬂ “«
» 21 sin 7 & = 1(n,p). Stelt men {& ~ 57) = u, den heeft
won allereerst

“3 - ;‘” - WZ‘) w (nm, peong) (J = 0,..0,0-1)

1 verder voldoen dese » getallen m Ben wmlumm die
men krijgt na eliminatie van u uit 2= » ifn,p) en

2~ = tu. stelt mem o® - 5" = M)“"" )1 (u), dem
gelad

Sﬂ M‘ﬂ} ® (ﬁw} (]P“(u} - sﬂmaﬁuh

wohraee successlevell (/u(u} voor m w 5,7, ... ton worden
bepneld, Hieruit ziel men dat de functies (¥ (u) veelterven
vom do groasi o in u gijn, met gehele colfTiciénten. Do oodlfi-
uMmMmmmummmummmﬁm
ven u 18 gelijk azn c«»&)“"ﬂ

(9 Palw) + M a5 .
Cndat de coBffictlnt ven w™ ' gelijk asm mul is, geldt




(2) = ong) = 0
t ; P+ = O
= Tty

Het bvebulp hilerven vinden we de volgende in de brield
voraglide resultaten.

Hoout men m = 3, B = 75, p = 192, dem krijgt oen:
0= (2295, 112) + (2025, 262) + (225, 412) =

= (205, 112) - {eas, 37) - (285, 38).

Heomt men @ = %, » = 45, p » 28, den krljgt sens

0 = (205, 22) + (285, 112) + (225, 202) + (285, 292) + (205,302)=
w (225, 22) » (2025, 912) + (205, 23) - (=225, 67) ~ (=45, 68),

Heomt men @ = 45, nw 15, p » 8, dan krijgt sen oen
derde dergelijive in de brief opgegeven formule bestasnde
ufi& 45 termeon,

De in de briel opgegeven vergelijeing wasrvan dess 90
. teruen de wortels zljn, :m deselfde als vergelijwing (1) met

@e B ne 95, p= §,

Wi serken werder op det in (1) de col@fficilnkt van
elise positieve even mocht ven u gelljk 1s ssn mul, wasreit
wet de theorie der aymeetrische functles volgt dat loraule
{2} viijre gelden sis elke term in het linkerlid m Gl
vongen wordt door zijn (2he1)2 mecht (B = 1,2, ..., 5004)

Het der wortels ven wvargelljking {‘ﬂiﬂwm
ssn (-0)3(=-N (4 0, Homen wij m = 5, n e 5, p = 4, dan
vinden wij de in de brief opgegeven formule (5,9) =
{25,1) (25,4) (23,9) (23,6) tmm«

Homen wif m = 1, p = O, den 48 (n,p) = 0. Vergeldfoing
w} wordt dan gﬂwtuﬁ = 0, meb mh (mﬁ:} {d = ﬁw.wh
over in esen vergelijking wet hekende m { 1}“”"”% au meb
@ woritels {ﬁ ﬂ} ‘,J L nguu‘ﬂ”“}a Hun produet s dus gellfk

{m}“"’“ %, wearult gemsiicelijc resultaten volgen over

ma m feit dat in vergelijuing (1) de colfficidiat van
m&mmm mmmmxmm:mu%mmm
derwortels w vergellifeing gelijk is san 2m, duw %@m&}&
- Bn, dus % (n5)" = n. |
| 'Wm vindt men ult het bovenst
o grootheden M@M* mm D S8n gereducesnd
module n dovrioopt.




llesmt men in formule (2) mu n = 2, p = 1, don Wrljgh

T |
ZZ‘_ {2m, 33+1) = O.

Ao we mm VOOr @ eon Lrisuget ,
in dese som als m een viervoud +1 mmm{mﬁwi%ﬁ) -
= 2 on 813 m een viervoud +3 is, de term (2m,3m) = ~{2,9) =
e -2 yoor, De overige termen homen in paren gelljuw wvoou,
Ben eguvoudige bervhening leert den deb:

%%5%-} (-1)9 (2m, 23-1) = (-n)(=T),

Vult men hierin @ « 493 ia, dan vindt men een dor in de
priel vermelide betreiriopgen.

De in de brief gegeven betrelkcingen vam bet type (%ﬂ) Y
* {11,2) + (1,3) ~ {14} + (19,5) = SRONGE
unsen afleliden door dieper op de theorie van de eenholdy
wortels in te g;nm

Laat p prigmgetal zijn dat een viervoud 43 ls. Hon
ke den eem £.g. prizitieve wortel modulo p vinden, d.w.g.
m getal g zodat do gebtallem g, gaw",xp”' Julst egn
duceerd resteysteen modulo p vormen, Asngesien C =
primitieve p~ eonheidswortel voorstelt, wvoldoen de getallen

-4 P-4 ”:m‘i} |
Ky = 8 en o, e ;- €5, z0als Gouss beweses

e

mm, asn m vievicantsvergelljking x° + x + Hp#) = 0.
Als verder C‘? in 4o aom voorkomi dle O< bepaslt, womt sija
inverse voor in de som die O, bepamlt m

2
1) mM D 1
w:lﬁ% vaﬂdqw“ - g ._e"‘ﬂ -

ws,%&}{ p, 2871, c&w% (ps26" Yy = 25,

Hoomt men b.,¥. P = T, don kan wen g = 3 klesen. Ve
nden dan 4 \/?:»W (75) + (7.5%) + (7,486)
= {Ta1) = (7o2) = (To3)e
Voor p = 14, kon son g - 2 klioezen, We vinden dunm
1Mo (19,8) ¢ (19,96) + (11,64) + (11,250) + (19, %080) «
= (11,8) ~ (99.5) - {(11,2) - {(114,3) - {(11,1).
In beide gevallen giet wen onmiddellij: det het min.
el noet worden penomen.
In het gevsl dat p een priemgetsl is, dat een vieryopd
41 is, ligt de mmsk lots ingewikkelder. De veelierm =i




eschroven worden als het product van twee veele
X(u) an (pm} @lk van de graad §{p-1), wearven do
solifTici8nten op veelveuden ven § |/p na retionssl sijn.

et de theorlie ven Osuss loet zich ssntonen det heless vk
in Xiu} en (U{u) slechts termen met even machten ven u op-
troden. Het is a&mtengewm niet mogelljk om woor do wule
sen van X {u) en (,Mn} Mmt mm van het mmm

e} plgemesn, sls p-1 Wim & m a mm
ammmmmhm?, mwmwmmmmmm
wmwm Mumm mmwmmwmm
Bl mm M eliminatie der anmm mm

wbredonde h oa@fTlioclBnten kon men de snlg wmogellj e
&mmmmwmmmmmmmwzm
watigs p-hoek aflelden.

U dit toe be Lichien nemen wi] Mtwﬁwwﬁww
Pl » 42 = 25,3, Gus k « 2 en b = 3. Nem heeft
Pyslud _

¥ . 430" o 650® - 156u® ¢ B2 - 9’ 4 13 -
= 2% - 13% « (4 +BV93) (4 - B/3), wesrin
hmuﬁw%ia“#‘%}mﬁ»%
augu*wm”*i.
m«m.mmju«?mém.mu
aenl/ec®-w®w(c+pV¥) (¢ - DVE), wesria
ﬁwﬁg V?B’M
”mﬁ % %m,w
mwmmummms~nmmwm
¥1J) bveschouwen de kubische uitdrukiing
(3) ¢c-Dl/w - « Vit uw(@*% V43) Vw.
mgmMMMwmm“mmmw)
mam mwn san M&,ﬂfj, «{13,5) en (13,6). Voert nen do
‘ m&wﬁmaxmm

mmmm&am%m



$1 A Wp
aﬁ 13,

»ﬂz 2 Va3 Vo

Door mimmtm ven /13 en [/ w vindes

1)) 348, = 38, + 23,.

Vervengt men im het rechterlid vam (3) overal /43 dowr
- V:ii {ook in de betrekiking dle w bepaslt), den gast {(3)
over in een veeltsrm met mulpunten {13,1), {13,3) en {13,8).
Voor de slenentaire symuetrische functiss deger wortels mm
heteelfde verband als ultgedrukt 1s in {(3).

Wat ten slotte de in de briel vermelde Lormules MW,
woarin /2 optreedt, mericen wij op dat men door volledige

imductie pemakitell ju de fomuim
ﬂm?

}:: (2%, Pk-1) = 77 (2", 2 - )

ngat. VW& volgt alt 1im W » 1 de betrecking

n wij

§

2’0
lim  —— = 1 4 n ar, -4
, 3T dug 7/ = lim 27 sin 1im 2", 3
e 2" 3 o —> 2 .ﬁ‘n—-vm (27%3)

waarmee de in de brield gegeven limietwvoorstelling vem 77
govondan 18, Dergelifie limletvoorstellingen van7/ zijn
reeds 1n de 175 peuw door Vieta gegeven.



